
数学Ⅲ 媒介変数表示 ① 課題 ( )年 ( )組 ( )番 ( )
ばいかいへんすうひょうじ か だい

１．媒介変数表示された次の曲 線の x, yの方程式を求めよ。
ばいかいへんすうひょうじ つぎ きょくせん ほうてい しき もと

Find the equations of x and y for the following curve
with parametric variables displayed.

x ＝ t － 1
例題 {れい だい

y ＝ t2＋ 2 t

x＝ t－1 より t ＝ x ＋1

t を y の式に代 入して
しき だいにゅう

y ＝ ( x ＋1 )2 ＋2 ( x ＋1 )
＝ x2＋2 x ＋1＋2 x ＋2

よって y ＝ x2 ＋6 x ＋3

x ＝ t ＋ 2
問題 {もんだい

y ＝ t2＋ 4 t

２．次の放物線の頂 点は , tの 値 が変化するとき，どの
つぎ ほうぶつせん ちょうてん あたい へ ん か

ような曲 線を描くか。
きょくせん えが

What kind of curve does the vertex of the following parabola draw
as the value of t changes ?

例題 y ＝ x2 － 4 t x ＋ 4 t
れい だい

放物線の式を変形し y ＝ ( x －2 t )2 －4 t2 ＋4 t
ほうぶつせん しき へんけい

頂 点を P( x , y ) とすると x ＝2 t , y ＝－4 t2 ＋4 t
ちょうてん

x
t＝ を y の式に代 入して

しき だいにゅう

2

( x ( x
y ＝－4 )2 ＋4 )＝－x2＋2 x2 2

頂 点 Pが描く図形は 放物線 y ＝－x2＋2 x
ちょうてん えが ず け い ほうぶつせん

問題 y ＝ x2 － 2 t x ＋ 2 t
もんだい

３．媒介変数表示された次の曲 線の x, y の方程式を求めよ。
ばいかいへんすうひょうじ つぎ きょくせん ほうてい しき もと

Find the equations of x and y for the following curve
with parametric variables displayed.

x ＝ 4 cos θ
例題
れい だい

y ＝ 2 sin θ

x y
cos θ＝ , sin θ＝4 2

sin2θ＋ cos2θ＝1 に代 入して
だいにゅう

y ( x( )2＋ )2＝12 4

x2 y2
＋ ＝1
16 4

x ＝ 3 cos θ
問題
もんだい

y ＝ 5 sin θ

４．角θを媒介変数として，次の曲 線を 表 せ。
かく ばいかいへんすう つぎ きょくせん あらわ

Express the following curve using the angleθ as a parameter.

x2 y2
例題① ＋ ＝ 1
れい だい

9 16
x2 y2
＋ ＝1
32 42

x ＝3 cos θ , y ＝4 sin θ

x2
問題① ＋ y2 ＝ 1
もんだい

4

x2 y2
例題② － ＝ 1
れい だい

25 16

x2 y2
－ ＝1
52 42

5x ＝ , y＝4 tan θ
cos θ

x2 y2
問題② － ＝ 1
もんだい

9 4



数学Ⅲ 媒介変数表示 ② 課題 ( )年 ( )組 ( )番 ( )
ばいかいへんすうひょうじ か だい

１．媒介変数表示された次の曲 線の x, yの方程式を求めよ。
ばいかいへんすうひょうじ つぎ きょくせん ほうてい しき もと

x ＝ t2－ 2 t ＋ 1
例題 {れい だい

y ＝ t＋ 1

y＝ t＋ 1 より t ＝ y － 1

t を y の式に代 入して
しき だいにゅう

x ＝ ( y － 1 )2 － 2 ( y － 1 ) ＋ 1

＝ y2－ 2 y ＋ 1 － 2 y ＋ 2＋ 1 ＝ y2－ 4 y ＋ 4

よって x ＝ y2－ 4 y ＋ 4 ※放物線
ほうぶつせん

x ＝ t2＋ t － 2
問題 {もんだい

y ＝ t－ 2

２．次の放物線の頂 点は , tの 値 が変化するとき，どの
つぎ ほうぶつせん ちょうてん あたい へ ん か

ような曲 線を描くか。
きょくせん えが

例題 y ＝ x2 － 4 t x － 4 t2
れい だい

放物線の式を変形し y ＝ ( x － 2 t )2 － 8 t2
ほうぶつせん しき へんけい

頂 点を P( x , y ) とすると x ＝ 2 t , y ＝－8 t2
ちょうてん

x
t＝ を y の式に代 入して

しき だいにゅう

2

( x
y ＝－8 )2

＝－2 x2
2

頂 点 Pが描く図形は 放物線 y ＝－2 x2
ちょうてん えが ず け い ほうぶつせん

問題 y ＝ x2 － 2 t x ＋ 3 t2
もんだい

３．媒介変数表示された次の曲 線の x, y の方程式を求めよ。
ばいかいへんすうひょうじ つぎ きょくせん ほうてい しき もと

2
例題 x ＝ , y＝ tan θ－ 1
れい だい

cos θ

1 x
＝ , tan θ＝ y＋ 1 を

cos θ 2
1

1 ＋ tan2θ＝ に代 入して
だいにゅう

cos2θ

x
1 ＋ ( y＋ 1 )2＝ ( )22

x2
よって －( y＋ 1 )2＝ 1 ※双 曲 線

そうきょくせん

22

1
問題 x ＝ ＋ 2, y ＝ 2 tan θ
もんだい

cos θ

４．角θを媒介変数として，次の曲 線を 表 せ。
かく ばいかいへんすう つぎ きょくせん あらわ

x2 y2
例題① ＋ ＝ 1
れい だい

25 16
x2 y2
＋ ＝ 1

52 42

x＝ 5 cos θ , y ＝ 4 sin θ

x2
問題① ＋ y2 ＝ 1
もんだい

9

x2 y2
例題② － ＝ 1
れい だい

16 4

x2 y2
－ ＝ 1

42 22

4
x ＝ , y＝ 2 tan θ

cos θ

x2 y2
問題② － ＝ 1
もんだい

25 16



数学Ⅲ 媒介変数表示 ③ 課題 ( )年 ( )組 ( )番 ( )
ばいかいへんすうひょうじ か だい

１．媒介変数表示された次の曲 線の x, yの方程式を求めよ。
ばいかいへんすうひょうじ つぎ きょくせん ほうてい しき もと

x ＝Öt － 1
例題 {れい だい

y ＝ 2 t － 1

x＝Öt － 1より t ＝(x＋ 1)2 ( x ≧－1 の部分 )
ぶ ぶ ん

t を y の式に代 入して
しき だいにゅう

y ＝ 2 (x ＋ 1)2 － 1 ( x ≧－1 の部分 )
ぶ ぶ ん

放物線 y ＝ 2 (x ＋ 1)2 － 1 の x ≧－1 の部分
ほうぶつせん ぶ ぶ ん

x ＝Öt － 2
問題 {もんだい

y ＝ t － 2

２．次の放物線の頂 点は , tの 値 が変化するとき，どの
つぎ ほうぶつせん ちょうてん あたい へ ん か

ような曲 線を描くか。
きょくせん えが

例題 y ＝－ x2 － 4 t x ＋ 1
れい だい

式を変形し y ＝－ ( x ＋ 2 t )2 ＋ 4 t2 ＋ 1
しき へんけい

頂 点を P( x , y ) とすると x ＝－2 t , y＝ 4 t2 ＋ 1
ちょうてん

x
t＝－ を y の式に代 入して

しき だいにゅう

2

(－ x
y＝ 4 )2 ＋ 1 ＝ x2＋ 12

頂 点 Pが描く図形は 放物線 y ＝ x2＋ 1
ちょうてん えが ず け い ほうぶつせん

問題 y ＝－ x2 ＋ 2 t x ＋ 2 t
もんだい

３．媒介変数表示された次の曲 線の x, y の方程式を求めよ。
ばいかいへんすうひょうじ つぎ きょくせん ほうてい しき もと

x ＝ 3 cos θ＋ 1
例題
れい だい

y ＝ 4 sin θ－ 3

x－ 1 y ＋ 3
cos θ＝ , sin θ＝3 4
sin2θ＋ cos2θ＝ 1 に代 入して

だいにゅう

y＋ 3 ( x－ 1( )2＋ )2＝ 14 3

(x－ 1)2 (y ＋ 3)2
＋ ＝ 1

9 16

x ＝ 3 cos θ
問題
もんだい

y ＝ 5 sin θ

４．点 P が，次の曲 線 上を動くことを示せ。
てん つぎ きょくせんじょう うご しめ

2 x2 y2
例題 点 P ( , 3 tanθ ) が － ＝ 1
れい だい てん

cosθ 22 32

上 を動くことを示せ。
じょう うご しめ

2
x ＝ , y＝ 3 tanθとすると，

cos θ

x2 y2 1
－ ＝ － tan2θ

22 32 cos2θ

1 － sin2θ cos2θ
＝ ＝ ＝ 1

cos2θ cos2θ

x2 y2
よって，点 P は － ＝ 1 上 を動く

てん じょう うご

22 32

x2 y2
問題 点 P ( 5 cos θ , 3 sinθ ) が ＋ ＝ 1
もんだい てん

52 32

上 を動くことを示せ。
じょう うご しめ


