
数学Ⅱ 点と直 線の距離 ( )年( )組( )番( )
て ん ちょ くせん き ょ り

点と直線の距離
て ん ちょ くせ ん き ょ り

y
点 P(x 1, y1)から直 線 ax＋by＋c＝0 上 におろした
て ん ちょ くせ ん じょ う

垂線の足を H(X,Y ) とする。 P(x 1, y1)
す いせ ん あ し

H(X,Y)
直 線 ax＋by＋c＝0 の 傾 きは － ，
ち ょく せん か たむ

o x
－

線分 PHの 傾 きは になる。 ax＋by＋c＝0
せ んぶ ん か たむ

－

線分 PHと直 線 ax＋by＋c＝0 は直 交するので
せ んぶ ん ちょく せん ちょ っこ う

－ －× (－ ) ＝－1 ∴ ＝
－ －

x1 － X y1 － Y
式を変形して ＝ ＝ k とおく。
しき へん けい

a b

x1 － X＝ k , y1－ Y ＝ k になり，

X＝ x1－ k ，Y ＝ y1－ k になる。

X，Y は直 線 ax＋by＋c＝0 上 の点だから aX＋bY＋c＝0 になる。X，Y を代 入して
ち ょく せん じ ょう てん だ いに ゅう
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特に原点から ax＋by＋c ＝0におろした垂線の長さは になる。
と く げ んて ん すい せん なが

Ö
三角形の面積

3 点 O(0, 0)，A(x1, y1)，B(x2, y2)を頂 点とする△ OABの面積を求める。
てん ち ょうて ん め んせき もと

y A(x1, y1)
直 線 OB の方程式は y＝ x ∴ x－ y＝0
ちょ くせ ん ほう ていし き

B(x2, y 2)
点 Aから直 線 OB におろした垂線の長さは
て ん ち ょく せん すい せん なが

C
AC ＝

Ö
o x

1 1
△ ABCの面積は ×OB×AC＝ ×

めん せき

2 2Ö
Ö

1
＝ 2

1
問題 A 原点から直 線 y＝ x＋5へおろした垂線の長さを，次の手順で求めよ。

げ んてん ち ょく せん すいせ ん なが つ ぎ てじゅ ん も と

2
(1)垂線の方程式を求める。 (2)垂線と直 線の交点 H の座標を求める。

す いせん ほ うてい しき もと す いせ ん ち ょく せん こうて ん ざひ ょう もと

1
直 線の 傾きが より y＝ x＋5 と y＝ x
ちょく せん かた む

2

垂線の傾 きは になる。 の連立方程式を解き
すいせ ん か たむ れ んり つほ うて いし き と

したがって y＝ x x＝ ，y＝ になる。

(3)距離 OHを求める。 (4)公式を利用して求める。
き ょ り も と こ うし き り よ う もと

1
y＝ x＋5 より ｜ ｜

Ö ＝ 2 ＝

Öx 2y ＝ 0

問題 B 原点から次の直 線への距離を求めよ。
げ んてん つぎ ち ょく せん き ょ り も と

2(1) y＝ 2x＋ 1 (2) y＝－ x＋ 23

問題 C 点 (3, 2)から次の直 線への距離を求めよ。
てん つ ぎ ち ょく せん き ょ り もと

3(1) y＝－ x－ 2 (2) y ＝ 2x＋ 14

応用問題 D (2k＋1)x＋ (k－1)y＋ (－4k＋1)＝0は k の 値によらず定点を通る。
あた い て いてん と お

(1) この定点の座標を求めよ。
ていて ん ざひょ う も と

(x y )＋ k( x y )＝ 0 と kについての恒等式になる。
こ うと うし き

x y ＝ 0 と x y ＝ 0 を解いて x＝ ，y＝
と

※この kについての恒等式は 2直 線の交点を通る直 線の方程式になる。
こ うと うし き ち ょく せん こう てん とお ちょ くせ ん ほ うてい しき

(2) この定点と原点を通る直 線の方程式を求めよ。
ていて ん げんて ん と お ち ょく せん ほう てい しき もと

原点を通るので x＝ ，y＝ を代 入して
げんて ん と お だ いに ゅう


