
( ) ( ) ( ) ( )数学Ⅱ 虚数解と判別式 年 組 番
きょ すうか い は んべつ しき

虚数解
きょす うか い

≠ を実数とする 次方程式 ＋ ＋ ＝ を すると，a b c ax bx c( 0), , 2 02
平方完成

じっ すう じ ほ う て い し き へいほ うかん せい

b b ac2
－ 4

＋ ＋ ＝ ＋ － ＝ となる。さらに変形するとax bx c a x2 ( )2
0

へ んけい

a a2 4

b b ac2 － 4
＋ ＝ この式は， － ≧ のとき，実数の解をもつ。( )x b ac

2
2 4 0

しき じ っすう かい

22 4a a

Ö
＝x

， ，数の範囲を複素数までとすると － ＜ のときは負の数の平方根が存在するのでb ac2 4 0
か ず は ん い ふ く そ す う ふ か ず へいほ うこ ん そん ざい

。 ， 。虚数の解をもつ 方程式の実数の解を 虚数の解を という( ) ( )
き ょす う かい ほうて いしき じっす う かい きょす う かい

2次方程式の解の公式
じ ほ う て い し き かい こう しき

Ö
次方程式 ＋ ＋ ＝ の解は ＝2 0ax bx c x2
じ ほ う て い し き か い

Ö Ö－ －2 2± ±2 4×1×32
－

＋ ＋ ＝ の解は ＝ ＝x x x2 2 3 0
かい

2×1 2

i＝ － ＝－1 1± ±Ö Ö

Ö Ö－ －( 2)± ±( 2) 4×3×1－ －
2

－ ＋ ＝ の解は ＝ ＝3 2 1 0x x x2 か い

2×3

Ö±
＝

3

問題 次の 次方程式を解の公式により，解きなさい。A 2
つ ぎ じ ほ う て い し き かい こ うしき と

(1) 2 1 0x x2
－ － ＝

Ö Ö± ±
＝ ＝ ＝x

(2) 4 4 1 0x x2
＋ ＋ ＝

Ö Ö± ±
＝ ＝ ＝x

判別式
は んべつ しき

次方程式 ＋ ＋ ＝ が をもつか， をもつかは解の公式のルート2 0ax bx c
2

実数解 虚数解
じ ほ う て い し き じっす うか い きょ すうか い かい こ うし き

。 ，の中の － の符号によって判別することができる そこで ＝ － と 表しb ac D b ac2 24 4
なか ふ ご う はん べつ あら わ

これを 次方程式 ＋ ＋ ＝ の という。2 0ax bx c
2 ( )

じ ほ う て い し き

2次方程式の解の判別
じ ほ う て い し き かい はんべ つ

＞ 個の異なる をもつD 0 2⇔ ( )
こ こと

＝ 実数の重 解をもつD 0 ⇔
じっす う じゅ うか い

＜ 個の異なる をもつD 0 2⇔ ( )
こ こと

したがって，

0 ( )D D Discriminant≧ 実数の解をもつ は の頭文字⇔
じっす う かい か し ら も じ

D
次方程式 ＋ ＋ ＝ のときは， ＝ － でも判別できる。2 2 0ax b'x c b' ac2 2
じ ほ う て い し き は んべつ

4

問題 次の 次方程式を解を判別せよ。B 2
つ ぎ じ ほ う て い し き かい は んべつ

(1) 4 12 9 0x x2
＋ ＋ ＝

(2) 2 3 1 0x x2
－ ＋ ＝

(3) 3 4 2 0x x2
－ ＋ ＝

問題 次方程式 ＋ ＋ － が重 解をもつとき， の値 を求めよ。C 2 4 1x x k k
2じ ほ う て い し き じゅ うかい あた い もと

， 。応用問題 次方程式 ＋ ＋ ＋ が実数解をもつとき の値 の範囲を求めよD 2 1x k x k k2 ( )
じ ほ う て い し き じっ すうか い あ たい は ん い もと


