
数学Ａ 直 線と平面 ( )年( )組( )番( )
ちょ くせ ん へい め ん

直線の位置関係
ちょく せん い ち か ん け い

(1) 交わる (2) 平行である ( l // m ) (3) ねじれの位置にある
まじ へ いこう い ち

l
l m

l

mm

同一平面上にある 同一平面上にある 同一平面上にない
ど ういつへ いめん じょう どうい つへい めんじょ う どうい つへい めんじょ う

平行でない 2 直 線 l, m において，点 O から l, m に平行な半直線 OP, OQ を引く。
へい こう ちょく せん て ん へ いこ う はんちょ くせん ひ

このとき，∠POQ を 2直 線 l, m の( )という。∠POQ が( )のとき，
ち ょくせ ん

l, m は垂 直であるといい，( l m ) と 表す。
すいち ょく あ らわ

平面の決定
へい めん け ってい

空間において，次の条 件を満たせば，平面が決定される。
くう かん つぎ じょう けん み へ いめ ん けって い

(1)同一直線上に (2)1 つの直 線とその (3)交わる 2 直 線 (4)平行な 2直 線
ど ういつち ょくせ んじょう ち ょくせん まじ ちょくせ ん へい こう ち ょくせん

ない 3 点 直 線 上にない 1 点
てん ちょくせ んじょ う てん

l

平面の位置関係
へい めん い ち か ん け い

α α

(1)交わる (2) 平行である
まじ へいこ う

β β

異なる 2 平面α , βが共有点をもつとき，その共有点を通る 1 つの直 線を共 有する。
こと へい めん きょうゆ うてん き ょうゆ うてん とお ち ょくせん きょう ゆう

このとき，2 平面α , βは( ) といい，この直 線を ( )という。
へ いめん ちょ くせん

異なる 2 平面α , βが共有点をもたないとき， 2 平面α , βは( )といい，
こと へい めん きょうゆ うてん へ いめ ん

(α β)と表 す。
あらわ

交わる 2 平面α , βの交線上の点 O から，α , β 上に交線と垂 直な直 線 OA, OB を引
まじ へい めん こうせん じょう てん じ ょう こうせ ん すいち ょく ち ょくせん ひ

く。このとき，∠AOBを 2 平面α , βのなす角という。∠AOB が直 角のとき，α , βは
へい めん かく ちょ っかく

( )であるといい，α⊥βと表 す。
あらわ

A
O

B

直線と平面の位置関係
ちょ くせん へい めん い ち か ん け い

(1) 交わる (2) 平行である (3) 直 線が平面上にある
ま じ へいこ う ちょ くせん へ いめん じょう

A l
α α α

l l

直 線 lと平面αが，ただ 1点 A を共 有するとき，直 線 lと平面αは ( )といい，
ちょ くせん へい めん てん きょう ゆう ちょくせ ん へ いめ ん

その点 A を( )という。
て ん

直 線 lと平面αが共有点をもたないとき，直 線 lと平面αは( )といい，α //β
ちょ くせん へい めん きょ うゆうて ん ちょ くせん へい めん

で 表す。
あら わ

直 線 lと平面αが異なる 2 点を共 有するとき，直 線 lは平面α上 にあるという。
ちょ くせん へい めん こと てん きょ うゆう ちょ くせん へい めん じょう

l直線と平面の垂直
ちょ くせん へい めん すいち ょく

直 線 l が平面α上 の交わる 2 直 線と垂 直であるとき，
ちょ くせん へい めん じょう まじ ちょく せん す いちょく

直 線 l と平面αは( である)といい，(α β)と表 す。 α
ちょ くせん へい めん あらわ

三垂線の定理 P
さ んす いせ ん て い り

l
平面α 上にない 1 点を P とする。 l を平面α上 の直 線，A を H
へ いめ ん じ ょう て ん へい めん じょう ちょ くせん

A
直 線 l 上の点 , Hを平面α上 にあり直 線 l 上にない点とする。
ちょ くせん じ ょう てん へいめ ん じょう ちょ くせん じょ う てん

① PH ⊥α , HA ⊥ l ならば ( PA ⊥ )
② PH ⊥α , PA ⊥ l ならば ( HA ⊥ )
③ PH ⊥ HA , HA ⊥ l , PA ⊥ l ならば ( PH⊥ )

問題 A 三垂線の定理を証 明せよ。
さん すい せん て い り しょうめ い

① PH ⊥αより，( PH ⊥ )，仮定から HA ⊥ l ， l は平面 PHAに垂 直である。
か て い へ いめ ん す いちょ く

PAは平面 PHA 上の直 線であるから，( PA ⊥ )
へい めん じょ う ち ょくせん

② PH ⊥αより，( PH ⊥ )，仮定から PA ⊥ l ， l は平面 PHA に垂 直である。
か て い へいめ ん すいちょ く

HAは平面 PHA 上 の直 線であるから，( HA⊥ )
へ いめ ん じょ う ちょ くせん

③ HA⊥ l , PA⊥ l より l は平面 PHA に垂 直である。
へい めん すいち ょく

( PH⊥ ), PH ⊥ HA であるから，( PH⊥ )


