
( ) ( ) ( ) ( )数学Ⅲ 無理関数 ① 課題 年 組 番
む り かんすう か だい

．次の無理関数のグラフを描け。また，定義域と値域を１
つぎ む り かんすう か て い ぎ い き ち い き

求めよ。
もと

例題 問題
れいだい もん だい

x x① ＝ ① ＝y yÖ Ö2 3

y y

1 1

x xo o1 1

0定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

x x② ＝ ② ＝y yÖ Ö－ －4 2

y y

1 1

x xo o1 1

0定義域 ≦x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

x x③ ＝－ ③ ＝－y yÖ Ö3 4

y y

o
x x1 1o1－

0定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≦y
ち い き

3 4④ ＝ ④ ＝y yÖ Öx x＋ ＋

y y

1 1

x xo o1 1

3定義域 ≧－x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

．次の関数のグラフと 直 線の 共 有点の座 標 を求めよ。２
つぎ かん すう ちょく せん きょうゆうてん ざ ひょう もと

例題 問題
れいだい もんだい

1 2y y x y y x＝ ＝ ＋ ＝ ＝ ＋Ö Öx x＋ ＋3 4 ,,

1Öx＋ 3 ＝ ＋x

両 辺を 乗 すると2
りょうへん じょう

2x x＋ ＝ ＋3 1( )

2 0x x2 ＋ － ＝

1 2 0( ) ( )x x－ ＋ ＝

2 1x ＝－ ,

≧ より，Öx＋ 3 0

＋ ≧ になる。x 1 0

1したがって， ＝x

＝ ＋ であるからy x 1

求める 共 有点の座 標 は
もと きょうゆう てん ざ ひょう

( )1 , 2

．次の不等式を解きなさい。３
つぎ ふ と う し き と

例題 問題
れいだい もんだい

1 2Ö Öx x＋ ＋3 4＞ ＋ ＞ ＋x x

の定義域よりÖx＋ 3
て い ぎ い き

3 0x＋ ≧

＋ ＜ のときx 1 0

1Öx ＋ 3 ＞ ＋x

3 1よって － ≦ ＜－x

＋ ≧ のときx 1 0

2x x＋ ＞ ＋3 1( )

2 0x x2 ＋ － ＜

1 2 0( ) ( )x x－ ＋ ＜

2 1－ ＜ ＜x

1 1よって － ≦ ＜x

3 1ゆえに － ≦ ＜x



( ) ( ) ( ) ( )数学Ⅲ 無理関数 ② 課題 年 組 番
む り かんすう か だい

．次の無理関数のグラフを描け。また，定義域と値域を１
つぎ む り かんすう か て い ぎ い き ち い き

求めよ。
もと

例題 問題
れいだい もん だい

x x① ＝ ① ＝y yÖ Ö4 2

y y

1 1

x xo o1 1

0定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

x x② ＝ ② ＝y yÖ Ö－ －3 4

y y

1 1

x xo o1 1

0定義域 ≦x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

x x③ ＝－ ③ ＝－y yÖ Ö2 3

y y

o
x x1 1o1－

0定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≦y
ち い き

2 1④ ＝ ④ ＝y yÖ Öx x－ －

y y

1 1

x xo o1 1

2定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

．次の関数のグラフと 直 線の 共 有点の座 標 を求めよ。２
つぎ かん すう ちょく せん きょうゆうてん ざ ひょう もと

例題 問題
れいだい もんだい

4 3y y x y y x＝ ＝－ ＋ ＝ ＝－ ＋Ö Öx x－ －2 1 ,,

4Öx－ 2 ＝－ ＋x

両 辺を 乗 すると2
りょうへん じょう

2x x－ ＝ －2 4( )

9 18 0x x2 － ＋ ＝

3 6 0( ) ( )x x－ － ＝

3 6x ＝ ,

≧ より，Öx－ 2 0

－ ＋ ≧ になる。x 4 0

3したがって， ＝x

＝－ ＋ であるからy x 4

求める 共 有点の座 標 は
もと きょうゆう てん ざ ひょう

( )3 , 1

．次の不等式を解きなさい。３
つぎ ふ と う し き と

例題 問題
れいだい もんだい

4 3Ö Öx x－ －2 1＜－ ＋ ＜－ ＋x x

の定義域よりÖx－ 2
て い ぎ い き

2 0 2x x－ ≧ ≧,

＋ ＜ のとき－ x 4 0

の値域よりÖx － 2
ち い き

解なし。
かい

－ ＋ ≧ のときx 4 0

2x x－ ＜ －2 4( )

9 18 0x x2 － ＋ ＞

3 6 0( ) ( )x x－ － ＞

x x＜ ＜3 , 6

≦ ≦ の条 件より2 4x
じょうけん

2 3≦ ＜x



( ) ( ) ( ) ( )数学Ⅲ 無理関数 ③ 課題 年 組 番
む り かんすう か だい

．次の無理関数のグラフを描け。また，定義域と値域を１
つぎ む り かんすう か て い ぎ い き ち い き

求めよ。
もと

例題 問題
れいだい もん だい

x x① ＝ ① ＝y yÖ Ö3 4

y y

1 1

x xo o1 1

0定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

x x② ＝－ ② ＝－y yÖ Ö4 2

y y
1

x xo o1 1

0定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≦y
ち い き

1 3③ ＝ ③ ＝y yÖ Öx x－ ＋

y y

1 1

x xo o1 1

1定義域 ≧x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

( ) ( )④ ＝ ④ ＝y yÖ Ö2 3 4 1x x＋ －

y y

1 1

x xo o1 1

3定義域 ≧－x
て い ぎ い き

0値域 ≧y
ち い き

．次の関数のグラフと 直 線の 共 有点の座 標 を求めよ。２
つぎ かん すう ちょく せん きょうゆうてん ざ ひょう もと

例題 問題
れいだい もんだい

3 1y y x y y x＝ ＝ － ＝ ＝ ＋Ö Öx x－ ＋1 3 ,,

3Öx－ 1 ＝ －x

両 辺を 乗 すると2
りょうへん じょう

2x x－ ＝ －1 3( )

7 10 0x x2 － ＋ ＝

2 5 0( ) ( )x x－ － ＝

2 5x ＝ ,

≧ より，Öx－ 1 0

－ ≧ になる。x 3 0

5したがって， ＝x

＝ ＋ であるからy x 1

求める 共 有点の座 標 は
もと きょうゆう てん ざ ひょう

( )5 , 2

．次の不等式を解きなさい。３
つぎ ふ と う し き と

例題 問題
れいだい もんだい

3 1Ö Öx x－ ＋1 3＞ － ＞ ＋x x

の定義域よりÖx－ 1
て い ぎ い き

1 0x－ ≧

－ ＜ のときx 3 0

3Öx － 1 ＞ －x

≦ ＜ ･･･①1 3x

－ ≧ のときx 3 0

2x x－ ＞ －1 3( )

7 10 0x x2 － ＋ ＜

2 5 0( ) ( )x x－ － ＜

2 5＜ ＜x

≦ ＜ ･･･②3 5x

① ②より,

1 5≦ ＜x


