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三 角関数の合成
さ ん か く か ん す う ご う せ い

加法定理を利用して，Ö3 sinθ＋ cos θを r sin(θ＋α) の 形 に変形する。
か ほ う て い り り よ う かた ち へんけ い

Ö
ysin θ , cosθの係数を 考 えると，( OP ＝ (Ö )2＋ 2

＝ ) P(Ö3,1)
けいす う か んが

1

α( cos α＝ , sinα＝ )より o Ö3 x

Ö3＝( ) , 1 ＝( )
したがって，

Ö3 sinθ＋cosθ ＝( cos sinθ＋ sin cos θ )
＝( (cos sinθ＋ sin cos θ) )
＝( sin(θ＋ ) )

一般に，a sinθ＋b cosθの式は，点 P(a, b)をとり，動径 OP の 表す角をαとし，
いっ ぱん しき てん ど うけい あら わ か く

( r ＝ OP ＝Ö とすると，a＝ r cos , b ＝ r sin )となるから
a sinθ＋b cosθ＝ r (cos sinθ＋ sin cosθ)＝ r sin(θ＋ )

三角関数の合成
さん かく かん すう ごう せい

a sinθ＋b cosθ＝

ただし sinα＝ cosα＝
Ö Ö

問題 A 次の三角関数を合成せよ。
つぎ さんか くか んす う ご うせ い

(1) sinθ－cosθ (2) sinθ＋Ö3 cosθ

(3) 3 sinθ－Ö3 cosθ (4) 2sinθ＋cosθ

sinα＝ , cos α＝
Ö Ö

問題 B 0ﾟ≦θ＜ 360ﾟのとき，y＝sinθ＋cosθの最大値と最小値を求めよ。
さ い だ い ち さ いし ょうち も と

応用問題 C y＝Ö3 sinθ－cosθのグラフを描き，最大値と最小値を求めよ。
か さ い だ い ち さい しょう ち もと

y
Ö 3

1

－ Ö3 Ö 3
o x

－ 1 y
－ Ö3

y
y＝ si nθ1

－ 1 o 1 x 90ﾟ 180ﾟ 270ﾟ 360ﾟ 450ﾟ θ

－1

発展問題 D y＝sinθ , y＝cosθを利用して，y＝sinθ＋cosθのグラフを描きなさい。
り よ う か

y
y

y＝ si nθ1

－ 1 o 1 x 90ﾟ 180ﾟ 270ﾟ 360ﾟ 450ﾟ θ
y＝ cosθ

－1

発展問題 E 0ﾟ≦θ＜ 180ﾟのとき，sinθ＋Ö3 cosθ＞ 1 を満たすθを求めよ。
み もと

y
Ö3 sinθ＋Ö3 cosθ＝ sin(θ＋ )

1 sin(θ＋ ) ＞ 1 を解く。
と

－ Ö3 1 o 1 Ö 3 x 1sin(θ＋ ) ＞ より
y

＜θ＋ ＜
－1 1

o x したがって ＜θ＜
－1


