
数学Ⅱ 不等式と領 域 ( )年( )組( )番( )
ふ と う し き りょ ういき

不等式の表す領 域
ふ と う し き あ らわ りょ うい き

一次方程式 y＝－ x＋ 1 は(傾 き )，( y切片 )の y
い ち じ ほ う て い し き かたむ せっ ぺん

直 線を表 す。 P(x1 , y1 )
ち ょく せん あら わ

1
一次不等式 y＞－ x＋ 1 の 表す図形を 考 える。
い ち じ ふ と う し き あら わ ず け い か んが

Q(x1 , y2 )
条 件を満たす任意の点 P(x1 , y1 ) は , ( y1 － x1 ＋ 1) になる。
じ ょう けん み に ん い てん

1 x
点 P から， x軸に垂 直な直 線を引き，y＝－ x＋ 1 との
て ん じ く す いち ょく ちょ くせ ん ひ

境 界を含まない
き ょう かい ふく

交点を Q (x1 , y2 )とすると，y2 ＝－ x1 ＋ 1 であるから，(y1 y2 ) になる。
こ うて ん

ゆえに，点 P は，点 Q より上 方にある。
て ん てん じ ょう ほう

よって，y＞－ x＋ 1を満たす点全体は，y＝－ x＋ 1より
み て んぜ んた い

同様に，y＜－ x＋ 1を満たす点全体は，y＝－ x＋ 1より
ど うよ う み て んぜ んた い

一般に，x , y の不等式があるとき，座標平面上でその不等式を満たす点 (x , y)の集 合
い っぱ ん ふ と う し き ざひ ょう へい めん じょ う ふ と う し き み てん し ゅうご う

を(不等式の 表す )という。
ふ と う し き あら わ

不等式の 表 す領 域
ふ と う し き あ らわ りょ ういき

不等式 y＞ f (x)の 表す領 域は，曲 線 y＝ f (x)より上 方の部分
ふ と う し き あら わ り ょう いき きょ くせん じ ょう ほう ぶ ぶ ん

不等式 y＜ f (x)の 表す領 域は，曲 線 y＝ f (x)より下 方の部分
ふ と う し き あら わ り ょう いき きょ くせん か ほ う ぶ ぶ ん

ただし，等号がある場合は，境 界を含む
とう ごう ば あ い きょう かい ふく

問題 A 次の図示された領 域を表 す不等式を求めよ。
つぎ ず し り ょう いき あら わ ふ と う し き もと

(1) y (2) y (3) y (4) y

1 1 1 1
o 1 x o 1 x o 1 x o 1 x

境 界を含まない 境 界を含む 境 界を含む 境 界を含まない
きょ うか い ふく き ょう かい ふく きょ うか い ふ く きょ うか い ふく

問題 B 次の不等式の 表 す領 域を図示せよ。
つぎ ふ と う し き あ らわ りょ うい き ず し

1(1) y＜ x (2) y≧－x＋3 (3) y＜ 3 (4) x≦ 32
y y y y

1 1 1 1
o 1 x o 1 x o 1 x o 1 x

境 界を 境 界を 境 界を 境 界を
きょ うか い き ょう かい きょ うか い きょ うか い

円の内部・外部
えん な い ぶ が い ぶ

r＞0 のとき，不等式 x2
＋y2
＜r2
の 表 す図形を 考える。この不等式を満たす点を P(x1 , y1 )

ふ と う し き あ らわ ず け い かん が ふ と う し き み てん

とすると，x1
2
＋y 1

2
＜r2
が成り立つ。原点 Oと点 Pの距離は(OP ＝Ö )であるからな た げん てん てん き ょ り

(OP2 r2 )すなわち，(OP r) である。これは，点 P が円の内部にあることを示す。
てん えん な い ぶ しめ

したがって，不等式 x2
＋y2
＜r2
の 表 す領 域は，円 x2

＋y2
＝r2
の内部である。

ふ と う し き あ らわ りょ うい き え ん な い ぶ

円の内部・外部
え ん な い ぶ が い ぶ

不等式 x2
＋y2
＜r2
の 表 す領 域は，円 x2

＋y2
＝r2
の( )

ふ と う し き あらわ り ょうい き え ん

不等式 x
2
＋y

2
＞r

2
の 表 す領 域は，円 x

2
＋y

2
＝r

2
の( )

ふ と う し き あらわ り ょうい き え ん

ただし，等号がある場合は，境 界を含む 内部・外部は円 周 上の点を含まない
とうご う ば あ い き ょう かい ふく な い ぶ が い ぶ えんし ゅう じょ う て ん ふ く

問題 C 次の図示された領 域を 表す不等式を求めよ。
つぎ ず し りょう いき あら わ ふ と う し き も と

(1) y (2) y (3) y

1 1 1
o 1 x o 1 x o 1 x

境 界を含まない 境 界を含む 境 界を含む
きょう かい ふく きょ うか い ふく き ょう かい ふ く

問題 D 次の不等式の 表 す領 域を図示せよ。
つぎ ふ と う し き あら わ りょう いき ず し

(1) x2
＋y2
＞22 (2) x2

＋y2
≦1 (3) (x－3)2

＋y2
＜2 (4) (x－2)2

＋(y－2)2
≦4

y y y y

1 1 1
o 1 x o 1 x o 1 x 1

o 1 x

境 界を 境 界を 境 界を 境 界を
きょう かい き ょう かい き ょう かい き ょうか い

2x－y＞0
(5) 2x－y＞0 (6) x－2y＞0 (7) { (8) (2x－y )(x－2y)＞0

x－2y＞0
y y y y

1 1 1 1
o 1 x o 1 x o 1 x o 1 x


