
数学Ⅰ 三角形の辺と角 まとめ ① ( )年 ( )組 ( )番 ( )
さんかつ けい へん かく

１．△ABC の残りの辺の長さを求めよ。
のこ へん なが もと

例題 a＝ 2 ，b ＝ 2Ö3 ，A＝ 30ﾟ
れい だい

余弦定理より a2＝ b2＋ c2 －2 b c cos A
よ げん てい り

Ö3
22＝ ( 2Ö3 )2＋ c2 －2 × 2Ö3 × c ×

2

c2 －6 c ＋8＝0

( c －2 ) ( c －4 ) ＝0 より c ＝ 2 , 4

問題 a＝ 7 ，b ＝ 8 ，A＝ 60ﾟ
もんだい

2．次の三角形はどのような 形 をしているか。
つぎ さんかっけい かたち

例題 a2 － b2＝ c2 － b c
れい だい

a2－ b2＝ c2 － b c より

a2－ b2 － c2 ＝－ b c ･･･①

余弦定理より a2＝ b2＋ c2 －2 b c cos A より
よ げん てい り

a2－ b2－ c2 ＝－2 b c cos A ･･･②

① , ②より － b c ＝－2 b c cos A

1
cos A＝ より， A ＝60ﾟ

2

問題① a2－ b2＝ c2＋ b c
もんだい

問題② a2－ b2＝ c2
もんだい

3．△ABC の残りの辺の長さと，角の大きさを求めよ。
のこ へん なが かく おお もと

例題 a＝Ö2 ，b＝Ö3 － 1，C＝ 135ﾟ
れい だい

余弦定理より
よ げん てい り

c2＝ a2 ＋ b2 －2 a b cos C

＝(Ö2 )2＋(Ö3 －1)2－2× Ö2 ×(Ö3 －1)×cos 135ﾟ

＝2＋4－2Ö3 ＋2Ö3 －2 ＝4

c ＞0 より c ＝Ö4 ＝ 2

正弦定理より
せいげん てい り

c 2
2R＝ ＝

sin C sin 135ﾟ

1
＝ 2÷ ＝2Ö2

Ö2

a Ö2 1
sin A ＝ ＝ ＝

2R 2Ö2 2

よって A ＝30ﾟ (A ＝150ﾟは不適)
ふ てき

B ＝180ﾟ －30ﾟ －135ﾟ＝15ﾟ

c ＝2 , A ＝30ﾟ , B ＝15ﾟ

問題 a＝ 2 ，b ＝ 1 ＋Ö3，C ＝ 30ﾟ
もん だい



数学Ⅰ 三角形の辺と角 まとめ ② ( )年 ( )組 ( )番 ( )
さんかつ けい へん かく

1．次の三角形はどのような 形 をしているか。
つぎ さんかっけい かたち

例題 a cos A ＝ b cos B
れい だい

b2＋ c2－ a2
余弦定理より cos A ＝
よ げん てい り

2 b c

b2＋ c2－ a2 c2＋ a2－ b2
a × ＝ b ×

2 b c 2 c a

両 辺に 2 a b c をかけて
りょうへん

a2 ( b2＋ c2－ a2 ) ＝ b2 ( c2＋ a2－ b2 )

a2 b2＋ a2 c2－ a4 ＝ b2 c2＋ a2 b2－ b4

a2 c2－ b2 c2 － a4＋ b4 ＝ 0

c2 ( a2－ b2 )－ ( a4－ b4 ) ＝ 0

c2 ( a2－ b2 )－ ( a2－ b2 ) ( a2＋ b2 ) ＝ 0

( a2－ b2 ) ( c2－ a2－ b2 ) ＝ 0

よって， a2－ b2 ＝ 0 または c2＝ a2＋ b2

a ＝ b の二等辺三角形 または C ＝90ﾟ
にとうへ んさんかくけい

問題 b cos A ＝ a cos B
もんだい

3．△ABC の残りの辺の長さと，角の大きさを求めよ。
のこ へん なが かく おお もと

例題 b ＝Ö6 ，A＝ 45ﾟ ，C ＝ 75ﾟ
れい だい

B ＝180ﾟ－( 45ﾟ＋75ﾟ) ＝ 60ﾟ

正弦定理より
せいげん てい り

b Ö6 Ö3
2R ＝ ＝ ＝3 ÷ ＝ 2Ö2sin B sin 60ﾟ 2

Ö2a ＝2R sin A ＝2Ö2 × ＝ 2
2

余弦定理より a2＝ b2＋ c2 －2 b c cos A
よ げん てい り

22＝ (Ö6 )2＋ c2－2× Ö6 ×c×cos 45ﾟ

c2－2Ö3 c ＋2＝0

Ö2Ö3 ± (2Ö3 )2－4×1×2
c ＝

2

2Ö3 ±2
c＝ ＝Ö3 ±1

2

C が最大の角より， c＝Ö3 ＋ 1
さいだい かく

よって，a ＝2 , c＝Ö3 ＋ 1 , B ＝60ﾟ

問題 b ＝Ö2 ，A＝ 45ﾟ ，C ＝ 105ﾟ
もんだい



数学Ⅰ 三角形の辺と角 まとめ ③ ( )年 ( )組 ( )番 ( )
さんかつ けい へん かく

１．△ABC の残りの辺の長さと，角の大きさを求めよ。
のこ へん なが かく おお もと

例題 a＝ 2，b ＝Ö6 －Ö2，C＝ 135ﾟ
れい だい

余弦定理より
よ げん てい り

c2＝ a2 ＋ b2 －2 a b cos C

＝22＋ (Ö6－Ö2)2－2 × 2 × (Ö6－Ö2) × cos 135ﾟ

＝4＋8－4Ö3 ＋4Ö3 －4＝ 8

c ＞0 より c ＝Ö8 ＝ 2Ö2

正弦定理より
せいげん てい り

c 2Ö2
2R＝ ＝

sin C sin135ﾟ

1
＝ 2Ö2÷ ＝ 4

Ö2

a 2 1
sin A ＝ ＝ ＝

2R 4 2

よって A ＝30ﾟ ( A ＝150ﾟは不適 )
ふ てき

B ＝180ﾟ－30ﾟ－ 135ﾟ＝15ﾟ

c ＝2Ö2 , A ＝45ﾟ , B ＝15ﾟ

問題 a＝ 2 ，b＝Ö3 － 1，C＝ 120ﾟ
もん だい

２．△ABC の最大の角の大きさを求めよ。
さいだい かく おお もと

例題 sin A：sin B：sin C＝ 1：Ö2：Ö5
れい だい

正弦定理より
せいげん てい り

a a a
sin A ＝ , sin B ＝ , sin C ＝

2R 2R 2R

よって，

sin A：sin B：sin C ＝ a：b：c ＝1：Ö2：Ö5

このとき，正の数 k を用いると
せい すう もち

a ＝ k , b ＝Ö2 k , c ＝Ö5 k

と 表 すことができる。
あらわ

c が最大の辺であるから，C が最大の角になる。
さい だい へん さい だい かく

余弦定理より
よ げん てい り

a2 ＋ b2－ c2 k2＋ (Ö2 k)2－ (Ö5 k)2
cos C ＝ ＝

2 a b 2 × k × Ö2 k

－2 k2 1
＝ ＝ － より C ＝135ﾟ

2Ö2 k2 Ö2

問題 sin A：sin B：sin C＝ 1：Ö2：Ö7
もん だい


